
Étude d’une fonction intégrale

1. Résoudre sur R l’équation t+ arctan t = 0.

2. On pose f(x) =
∫

2x

x

dt

t+arctan t
.

(a) Montrer que f est définie sur R
∗.

(b) Etudier la parité de f .

(c) Justifier que f est de classe C∞ sur R
+
∗

et exprimer f ′(x) pour x > 0.

(d) Dresser le tableau de variations de f .

3. On étudie le comportement de f en +∞.

(a) Etablir que pour tout x > 0 :
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≤
π

2

∫

2x

x

dt

t2
.

(b) En déduire l’existence et le calcul de la limite de f en +∞.
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