Nombres de Fibonacci

Par convention, on pose, pour tout (k,n) € N? :

k) 0 sik>n+1

Pour tout n € N, on pose alors : ¢, = > (”;k)
k=0
1. Calculez ¢, pour n =0, 1, 2, 3, 4 et 5.
2. Etablir que, pour tout n € N : ¢, + ¢©11 = @pnia.

3. En déduire que, pour tout n € N :

- 1 1+\/g n+1 1_\/5 n+1
= 2 T2

4. En utilisant la formule du binéme, prouver alors que :

1 n+1
vn € N, ©n on E <2 1)

0<2p+1<n+1

5. Calculez 1.

6. Démontrez que :
Vn € N*, @i — Pn+1¥Pn—1 = (—1)n



